Chapitre 6 wicky-math.fr.nf Complexe et géométrie

[ CORRECTION DU DEVOIR MAISON 10 )

1. Etant donné le point M d’affixe ‘
2z =1+

et A d’affixe 1, on a _
AM = |zp — zal = ‘6219‘ =1

M appartient donc au cercle C de centre A et rayon 1.

—
2. Si B a pour affixe zp = 2, 'angle (E,AM) est un argument de

Z—2zA -
76219

ZB — ZA

—
L’argument 26 est donc une mesure de (/@, AM ) .
Quand 6 décrit U'intervalle ]0, 7r[, 20 décrit ]0, 27| et Pensemble E des points M tels que

(E,M) — 26
est donc le cercle C privé du d’affixe
1+e’=2
c’est a dire B.
E=C\{B}

3. Soit M’ d’affixe 2’, image de M par la rotation de centre O et d’angle —26. On a :
o =20, _ =200 (1+ 621'9) — 20 4

Etant donné que

Z=1+¢e20 =T 4¢200 =1 4 ¢ 20

on en déduit que

/ —
z =z

et que M’ appartient aussi & C car .
|2/ =1 = [e7?*| =1
I / . 2 P
4. a. L’image C du cercle C par la rotation r de centre O et angle -5 est le cercle de centre A’ et rayon 1.

A’ a pour affixe

er_iQTﬂ =T
b. Pour 6§ = g, on a
; a1 1 3 ;T
Z_M:1_|_6127 :1__+i£:eli
ZA 2 2

M est donc le transformé de A par la rotation de centre O et angle g, ceci suffit & prouver que le triangle
AMO est équilatéral.

c. Le point O appartient aux deux cercles C et C' car OA’ = OA = 1, et ces deux cercles se recoupent en
M’ car Iaffixe de M’ est
(1 + ei%ﬂ) e_i%fr = e_i%ﬂ +1

On a donc
_i2m _g2r
e "3 +1—e "3 =1

A'M' =
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2 2

OM' =

i
:‘e Z3‘:1

d. Le point P symétrique de M par rapport & A a une affixe zp qui vérifie

zp + 2Zpm
T:ZA

D’ou

Le milieu de [A’P] a pour affixe

Ce complexe est I'affixe de M’ égale a
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