[ CORRECTION DE INTERROGATION N°11

Exercice 1. (10 points)
On considére un repere orthonormal (O; €1, €2) du plan complexe d’unité graphique 3cm.
Les affixes des points A, B, C et D sont respectivement

V2 V2 V3 1, 1 V3, Zp
AN —— +i— ZB= —+—1 zc=——+—1Ii Zp = —
2 2 2 2 2 2 ZB
1.
—2 42 eV (V2+VEDWE-D)  VB—V2i+VEi+VZ  VB+vVZ VB-VZ,
ZD— = = = = + 1
Byl V3+i (V3+)(V3-1) 4 4 4
Ainsi
6+v2 6—+v2
4 4
2.
za| lzal 1
|ZD|:—:—:—:
zg| |zl 1
Ainsi, A, B, C et D appartiennent au cercle de centre O et de rayon 1.
3.
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4. Etant donné que le module de chacun de ses nombres complexes vaut 1, on peut les écrire sous la forme cos6 +

isin@:
2 2 2 2 3
z,\=c056+isin6=—£+i£:>cose=—£ et sin6=£=>9=—n[2n]
2 2 2 2 4
3 1 3 1 T
zB=cosE)+isin8=£+—i:>c058=£ et sinf=—-=0=—-[2n]
2 2 2 2 6
1 3 1 3 27
zc=cose+isin6=—§+%i:>cos6=—5 et sinﬁz%:ﬁzg[bﬂ

Onadonc:



37 . . 3m
- zAzcos—+zsmI

T, W
- Zg=COS— +isin—
3 3

2n .. 2;
- Zc=C€0S— +isin—
3 3
. Ona:
arg(zn) = are(zy) — arg(zs) 3n m 9n-2n In
zZp) = zZp) — ZBB)=———= =—
8\zp 8lza 8z 16 12 12
m .. Tn
Etdonc: zp = cos — +isin —
12 12
V3 1. V2 V2 VB+vV2 1-V2,
Z—=Zp—ZpA=—+ -+ ——[—=———+ i
AB 2 2 2 2 2 2

Par conséquent :

(\/§+\/§)2 (1—\/5)2 \/3+2+2\/6 142-22
AB = + = +
2 2 4 1

. Onnote B’ le point d’affixe zp' = Zg.

(a)z—\/§+1ilz —\/g—li
BT T2 M T
(b) lzp/| =|zp| =1 et arg(zy) = —arg(zp)[2n), par conséquent :

zBlzcos?+isin—

. On note E le point d’affixe zg = z¢ x zp.

2n Im
(@) |zgl =lzcxzpl=lzclx|zp|=1x1=1et arg(zE)=arg(ZC)+arg(zD)[2n]=?+§[2n =
37[{27[]
2 .

501 ., . bm
ZE = COS — +isin —
4 4

(b) On sait que:

5t V2 . 5m V2
cos— = —— et sin—=—-—
4 2 4 2
Par conséquent :
V2 V2
Zp=————1i



[ CORRECTION DE INTERROGATION N°11 ]

Exercice 1. (10 points)

On considére un repere orthonormal (O; €1, €2) du plan complexe d’'unité graphique 3cm.
Les affixes des points A, B, C et D sont respectivement

V2 V2 V3 1, 1 V3, za
A= ——i— =———] Zc=—+—Ii Zp=—
AT T BT 72 €727 72 P
1.
R BB (VE-VEDWE+D) VB+V2i-VBi+vVE VB+VE VI-\E.
Zp = = = = = + 1
Vol VE-i (V3+)(V3-1) 4 4 4
Ainsi Vo3 V3B
6+v2 2—v6
Re(zp) = ——— et Sm(zp) = ———
4 4
2.
zp| lzal 1
lzpl=|—|=—==
zg| |zl 1
Ainsi, A, B, C et D appartiennent au cercle de centre O et de rayon 1.
3.
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4. Etant donné que le module de chacun de ses nombres complexes vaut 1, on peut les écrire sous la forme cos0 +

isin@: S 3 /3 /3
2 2 2 2 T
za=c0s0+isin@=——-i— =cosb=— et sinB=——=—=0=——[27]
2 2 2 2 4
3 1 3 1 -7
zlgzcose+isin6=£——i=>c056=£ et sin@=--=0=—1[2n]
2 2 2 2 6
1 3 1 3 ¢
zC=c0s6+isin6=E+%i:>cos6=§ et sin@:%:ezg[zm

Onadonc:



_T[‘ . . —
— ZA=C0S— +isin —
4 4
“n 2
— Zg=CO0S— +isin—
6 6
b R |
- Zc=cC0S— +isin—
3 3
. Ona:

-1 n -3n+2n -7

arg(zp) = arg(za) —arg(zg) = e + re B

-, .
Etdonc:zchosE+zsm—

T 12

12

V3 1. V2 V2 VB-Vv2 -1+v2.
Zm=Zp—A=———_-i——+i— = + i
AB 2 2 2 2 2 2

Par conséquent :

2 2

AB = (
4

. Onnote B’ le point d’affixe zp' = Zg.

(@ V3 1iI \/§+1i
Zp=———ilzg=—+=
BTy Tt T T

(b) lzp'/| =|zp| =1 et arg(zy) = —arg(zp)[2n), par conséquent :
R |
ay = cos = +isin <

6

. Onnote E le point d’affixe zg = z¢ x zp.

V3- 2)2+(—1+\/§)2=¢5—2\/6+3—2\/§

4

b § 3n n
(a) |ZE|:|ZCXZD|:|ZC|X|ZD|=lx1=13targ(ZE)=arg(ZC)+ﬂrg(ZD)[27T]=___[27T]=E[ZT[JZZ[ZT[]-

T, W
Zg = COs— +isin—
4 4

(b) On sait que :

V2 LT V2
cos— = — et sin— = —
4 2 4 2
Par conséquent :
V2 V2
ZE=—+ —i

3 12



