
Chapitre 9 wicky-math.fr.nf Nombres Complexes

DM 13 : NOMBRE COMPLEXE, PARTIE GÉOMÉTRIE

Partie I : On note j = ei 2π
3 .

1. Montrer les propriétés suivantes :

(a) j =
−1

2
+ i

p
3

2

(b) j 3 = 1 (c) 1+ j + j 2 = 0 (d) − j 2 = ei π3

2. Dans un repère orthonormé direct du plan, on considère les points M, N et P d’affixes respectives m, n et p.

(a) En utilisant la rotation de centre N et d’angle
π

3
, démontrer que MNP est un triangle équilatéral de sens direct,

si et seulement si, m −n =− j 2(p −n)

(b) En déduire que MNP est un triangle équilatéral de sens direct, si et seulement si, m +n j +p j 2 = 0

Partie II : Application à un problème de géométrie.

On considère un cercle de centre O et des points A, B, C, D, E et F tels que :
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)
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)

=
π

3

M, N et P sont respectivement les milieux des segments [BC], [DE] et [FA].

Les affixes des points A, B, C, D, E, F, M, N et P sont notées respectivement a, b, c, d , e, f , m, n et p.

1. Exprimer m, n et p en fonction de a, b, c, d , e et f .

2. A l’aide de la partie I démontrer que MNP est un triangle équilatéral de sens direct.
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