Chapitre 5 wicky-math.fr.nf Les vecteurs

[ CORRECTION DU DEVOIR SURVEILLE 5 )

Exercice 1. Construction de point (6 points)
Dans la figure suivante on donne un représentant du vecteur ii, un représentant du vecteur v et deux points A et B du
plan.

T
S
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. . - - [ 1
1. Placer le point M tel que AM = i + 7. 4. Placer le point Q tel que AQ = — 5 U+20
2. Placerle point N tel que AN = 7 — . 5. Placer le point S tel que SB = i + 7.
— 1 — 1
3. Placer le point P tel que AP = 2 u. 6. Placer le point T tel que TB = -30+ 2 u.
Exercice 2. Relation de Chasles-Alignement (5 points)

Soit ABC un triangle quelconque. On consideére les points I, J et K tels que : Bl = EBC’ A= EAB et AK = ZAC'
But : Démontrer que I, ] et K sont alignés.
1.
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2. Expression du premier vecteurJK en fonction des points de la figure de base (A, Bet C) .

Concernant les points J et K, I’énoncé nous donne Ki = EA—ﬁ et AK = ZAC'

On va donc décomposer le vecteur JK en passant par le point A. On obtient :

JK=JA+AK= 5BA+ ZAC

3. Expression du deuxieme vecteur J1 en fonction des points de la figure de base (A, B et C)
- 11— — —
(a) Concernantles points] etI,1’énoncé nous donne BI = EBC etA] = EAB.

On va donc décomposer le vecteur JI en passant par les points A et B. On obtient :

- - — — 3— — 1

— 1 1—
JI=JA+AB+Bl=-BA-BA+ -BC=-BA+-BC

2 2 2 2
(b) Comme B_é = ﬁh?é, on obtient :

- 1 1 - - 11— 1— 1—- — 1—
JI=—BA+-(BA+AC)=-BA+ -BA+-AC=BA+-AC
2 2 2 2 2

- 3—» 3—» - — 1—
4, Ona:]K:EBA+ZACet ]I:BA+§ACd0nC:

JK=—-|BA+-AC|=-]I
2 2 2

ce qui prouve que les points I, J et K sont alignés.

Exercice 3. Vecteurs et parallélogrammes (4 points)
ABCD et CDEF sont deux parallélogrammes.
1. ABCD est un parallélogramme donc AB =DC.
CDEF est un parallélogramme donc DC = EF.
2. D’aprés la question précédente on a AB=DCetDC= ﬁ:, donc EF = AB donc EFBA est un parallélogramme.
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Exercice 4. Relation de Chasles et parallélisme. (5 points)
Soit ABC un triangle quelconque. On consideére les points M et N tels que :

_— — 1—
AM =2BC et AN = EAC

But : démontrer que les droites (CM) et (BN) sont paralléles
1.

2. Expression du premzer vecteur CM en fonction des pomts de la figure de base (A, B et C). Avec le point M, I'énoncé
nous donne AM = 2BC. On va donc décomposer CM en faisant apparaitre le point A et on obtient :

CM = CA +AM = CA + 2BC
3. Expression du deuxieme vecteur BN en fonction des points de la figure de base (A, B et C)

— 11— —
(a) Avec le point N, I'énoncé nous donne AN = EAC' On va donc décomposer BN en faisant apparaitre le point A

et on obtient :

—_— = — —

BN =BA+AN= BA+2AC
(b) Comme BA=BC +CAona:
BN=BC+CA+EACzBC+CA—§CA=BC+§CA
— 1—> —_— —_— —_— R
4. Onvient de voir que : BN = 5CA+ BC et CM =CA+2BC, donc:
—_— R R 1—> — R—
CM=CA+2BC=2(§CA+BC)=2BN

On en déduit que les droites (CM) et (BN) sont paralléles.
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