Nom:............... Prénom:............... Classe .......

[ CORRECTION DE I’INTERROGATION N°12 SUJET A]

On prendra soin de coller le sujet sur la copie. La note tiendra compte de la qualité de la rédaction et de Uapplication.

Exercice 1.
On considere la fonctions g définie sur R par :
gx) = 2x3 - 4x2 +5x-8
1. Déterminer g’ (x) pour tout x € R.

PourtoutxeRona:
g (X)=2x3x*—4x2x+5=6x>—-8x+5

2. FEtudier le signe de g’ (x) en fonction des valeurs de x.
Pour étudier le signe d'un trinéme, il faut connaitre ses racines :
A=b*-4ac=(-8)—4x6x5=64-180<0.
Par conséquent g'(x) est du signe de a=3 d’ou:

X —00 +00

g +

3. Endéduire le tableau de variation de la fonction g.

Puisque g'(x) > 0 pour tout x € R, il suit que g est strictement croissante sur R d’ot1 :

X —00 +00

g +

g(x) -

Exercice 2.
On considere la fonctions f définie sur R par :

1. Déterminer f’ (x) pour tout x € R.
!

u'v—-uv
,doncpour xeRona:

u ;L

f estdelaforme > donc f' = 2

-1+ -(x-D*+1)  x*-1-2x(x—1) x*-1-2x*+2x -x*+2x-1
(x2+1)2 B (x2+1)2 B (x2+1)2 (k2 +1)2

flx) =

2. Déterminer I'équation de la tangente a la représentation graphique de la fonction f au point d’abscisse 0.

Léquation de la tangente au point d’abscisse a = 0 est de la forme :

y=fl@x-a)+ f(@=f0)x+f(0)

—0%+2x0-1 0-1
Or, f'(0) = ——=——— = —1let f(0) = —— = —1, par conséquent une équation de la tangente a la représentation
£ 2112 f(0) o1 p q q g p

graphique de la fonction f au point d’abscisse 0 est :
y=—-x-1

3. Déterminer les coordonnées des éventuels points d’intersection entre %’ r etl'axe des abscisses.

Les éventuels point d’intersection entre ‘ff et 'axe des abscisses ont une ordonnée nulle et égale a f(x), on résout
donc:

x_
fX) =0 =0<=>x—1=0(x2+1)<=>x—1=0(=>x=1

x2+1

Il existe donc un unique point d’intersection entre ¢y et 'axe des abscisses, disons A qui a pour coordonnée :

A(1;0)



4. Déterminer les coordonnées du point d’intersection entre ¢’ ' etl'axe des ordonnées.

Les éventuels point d'intersection entre ¢ et 'axe des ordonnée ont une abscisse nulle et une ordonnée égale a

f(0), on calcule donc f(0) :
fO= o=
S 02+1

Il existe donc un unique point d’intersection entre ¢y et 'axe des ordonnées, disons B, qui a pour coordonnée :

B(0;-1)



Nom:............... Prénom:............... Classe .......

[ CORRECTION DE I’INTERROGATION N°12 SUJET B]

On prendra soin de coller le sujet sur la copie. La note tiendra compte de la qualité de la rédaction et de Uapplication.

Exercice 1.
On considere la fonctions f définie sur R\ {—1} par:

x“+1
foa= x+1
1. Déterminer f’ (x) pour tout x € R\ {—1}.
! !
u uwv—uv
f estdela forme — donc f' = ———,doncpour x#—-lona:
v v

C+D (x+D - +Dx+D) 2x(x+D-x*-1 2x*+2x-x*-1 x*+2x-1

ooy
fa= (x+1)2 x+D2 @12 x+1?

2. Déterminer I'équation de la tangente a la représentation graphique de la fonction f au point d’abscisse 0.

Léquation de la tangente au point d’abscisse a = 0 est de 1a forme :

y=f'(a@)(x-a)+ f(a) = f'(0)x+ f(0)

02+2x0-1 02+1
Or, f(0)= ——————=-1et f(0) =
A (0+1)2 et/ 0+1

graphique de la fonction f au point d’abscisse 0 est :

= 1, par conséquent une équation de la tangente a la représentation

y=—-x+1

3. Déterminer les coordonnées des éventuels points d’intersection entre €’ ' et'axe des abscisses.

Les éventuels point d’intersection entre ‘ff et 'axe des abscisses ont une ordonnée nulle et égale a f(x), on résout

donc:
2

x“+1
fx) =0 — =0e=x*+1=0(x+1) = x*+1=0=x*=-1
x

Un carré étant toujours positif, 'équation x* = —1 n’admet pas de solution et il n’existe pas de point d’intersection
entre ¢ et I'axe des abscisses.
4. Déterminer les coordonnées du point d’intersection entre €’ r etl'axe des ordonnées.

Les éventuels point d’intersection entre ¢ et 'axe des ordonnée ont une abscisse nulle et une ordonnée égale a
f(0), on calcule donc f(0) :

Il existe donc un unique point d’intersection entre ¢y et 'axe des ordonnées, disons B, qui a pour coordonnée :

B(0; 1)

Exercice 2.
On considere la fonctions g définie sur R par :
g(x) :x3 —3x2—6x+7
1. Déterminer g’ (x) pour tout x € R.
Pour toutréel xona:
g (x)=3x*-3x2x-6=3x>-6x-6

2. Etudier le signe de g’ (x) en fonction des valeurs de x.
Pour étudier le signe d'un trinéme, il faut connaitre ses racines :
A=b*—4ac= (—6)2 —4x3x%x(—6)=36+72 =108 >0, donc le trindme g' admet deux racines que voici :

-b—-vA 6-v108 6-6V3 -b+vVA 6+vV108 6+6V3
X1 = = = =1—\/§ et X2 = = = =

1+v3
2a 6 6 2a 6 6 v3

Par conséquent g'(x) > 0 « a I'extérieur des racines » (a = 3 étant positif) d’ot :

x | —oo 1-V3 1+V3 +00

g'(x) + 0 - 0 +




3. Endéduire le tableau de variation de la fonction g.

La connaissance du tableau de signe de g’ donne immédiatement le tableau de variation de g :

x | —oo 1-v3 1+v3 +00

g% + 0 - 0 +

g(x) e G -




