
[ LOGARITHME NÉPÉRIEN. \
FICHE RÉSUMÉ

Pour tout nombre réel strictement positif λ, le logarithme népérien deλ est l’unique solution de l’équation

ex = λ. Ce qui donne :

1. e lnλ =λ avec λ> 0

2. lnex = x avec x ∈R.

3. ln1 = 0.

4. lne = 1.

Définition 1.

Pour tout réel strictement positif x et y et pour tout entier relatif n on a :

1. ln(x y) = ln x + ln y

2. ln
x

y
= ln x − ln y

3. ln(xn) =n ln x

4. ln
p

x =
1

2
ln x

Théorème 1. (Propriété Algébrique)

La fonction x 7−→ ln x est strictement croissante sur ]0;+∞[. ln x > 0 ⇐⇒ x > 1 et ln x < 0 ⇐⇒ 0 < x < 1.

De plus

(ln x)′ =
1

x
et (lnu)′ =

u′

u

Théorème 2. (Signe, variation et dérivée de ln)

1. lim
x→+∞

ln x =+∞

2. lim
x→0

ln x =−∞

3. lim
x→+∞

ln x

x
= 0

4. lim
x→+∞

ln x

xn
= 0, avec n ∈N

∗

5. lim
x→0+

x ln x = 0

6. lim
x→0+

xn ln x = 0, avec n ∈N
∗

7. lim
x→1

ln x

x −1
= 1

Théorème 3. ( Limites faisant intervenir le logarithme népérien)

Les courbes Cexp et Cln sont symétriques par rapport à la droite ∆ d’équation y = x.
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