[ CORRECTION DE ’INTERROGATION N°4

On prendra soin de coller le sujet sur la copie. La note tiendra compte de la qualité de la rédaction et de Uapplication.

Exercice 1. (4 points)
Dans un repere orthonormé on donne A(3;5), B(1;1) et C(5;-1).

1. (@) Calculer ABet AC.

AB =/ (xg — xa)2 + (5~ ya)? = V(I - 32+ (1-5) = VA+ 16 = V20

AC:\/(xc—xA)2+(yc—yA)2:\/(5—3)2+(—1—5)2:\/4+36:\/E

(b) Déterminer le périmetre du triangle ABC.

BC=\/(xc—xB)2+(yc—yB)2= V(E-12+(-1-1)2=V16+4= V20

Le périmetre & du triangle ABC vaut donc & = AB + AC + BC = 2v/20 + V40

2. D estle symétrique de A par rapport a B. Déterminer les coordonnées de D.
B est donc le milieu de [AD] par conséquent :

XA + XD YAt YD
Xxgp = — et = -
B D) B 2
d'ou: 3+ 5+
X
=220 220D
2 2

Aufinal 2 =3+ xp donc xp = —1et2 =5+ yp donc yp = —3.

D(-1;-3)

Exercice 2. (6 points)
Dans un repére orthonormé on donne A(-3;4), B(0;6), C(4;0) et D(1;-2).

1. Démontrer que ABCD est un parallélogramme.

Pour cela on déterminer les coordonnées des milieux1 et ] des deux diagonales du quadrilatére ABCD.
Notons I le milieu de [AC], il a pour coordonnées :

XA + X -3+4 1 + 4+0
2 2 2 2 2
1
I(—;Z)
2
De méme notons J le milieu de [BD] on obtient :
XB + X 0+1 1 + 6—-2
2 2 2 2 2

On constate que les diagonales [AC] et [BD] se coupent en leurs milieux, par conséquent ABCD est un parallélo-
gramme.

2. Démontrer que ABC est un triangle rectangle.
Déterminons les longueurs des c6tés AB, AC et BC :

AB= \/(xB—xA)2+(yB—yA)2= V0+3)2+(6-42=V9+4=V13

AC = \/(xc—xA)2+(yC—yA)2: V(4+3)2+(0-4)2=v49+16 = V65
BC = \/(xB—xc)2+(yB—yc)2= V(0—-4)2+(6-0)2=V16+36 = V52

On a enfin AB® + AC? = 13 + 52 = 65 = BC? par conséquent, d’apres pythagore, ABC est rectangle en A.

3. Que peut-on en déduire de plus sur ABCD .
Un parallélogramme qui a un angle droit est un rectangle, donc ABCD est un rectangle.



[ CORRECTION DE ’INTERROGATION N°4

On prendra soin de coller le sujet sur la copie. La note tiendra compte de la qualité de la rédaction et de Uapplication.

Exercice 1. (4 points)
Dans un repere orthonormé on donne A(-3;5), B(2;2) et C(5;-1).

1. (a) Calculer AB et AC.

AB=\/(xB—xA)2+(yB—yA)2=\/(2+3)2+(2—5)2=\/25+9=\/ﬁ
AC:\/(xc—xA)2+(yc—yA)2=\/(5+3)2+(—1—5)2=\/64+36=\/100

(b) Déterminer le périmetre du triangle ABC.

BC = /(xc —x)2 + (yc ~ y)2 = V(522 + (-1-2) =3+ 9 = VI8

Le périmeétre & du triangle ABC vaut donc & = AB+AC +BC = v34+ v 100+ V18

2. D estle symétrique de A par rapport a B. Déterminer les coordonnées de D.
B est donc le milieu de [AD] par conséquent :

XA + XD YA+ YD
XB = et =
B D) VB 2
d’otli: 3 5
-3+ Xx +
2= D g p=21JD
2 2
Aufinal4 = -3+ xp donc xp =7et4 =5+ yp donc yp = —1.
D(7;-1)
Exercice 2. (6 points)

Dans un repére orthonormé on donne A(-3;4), B(6;0), C(4;0) et D(—5;4).

1. Démontrer que ABCD est un parallélogramme.
Pour cela on déterminer les coordonnées des milieux1 et] des deux diagonales du quadrilatére ABCD.
Notons I le milieu de [AC], il a pour coordonnées :

XA + X -3+4 1 + 440
X1 = A C: = — et yI:yA yC:—:Z
2 2 2 2
1
I(—;Z)
2
De méme notons J le milieu de [BD] on obtient :
X + X 6-5 1 + 0+4
2 2 2 2 2

On constate que les diagonales [AC] et [BD] se coupent en leurs milieux, par conséquent ABCD est un parallélo-
gramme.

2. ABC est-il un triangle rectangle ?
Déterminons les longueurs des c6tés AB, AC et BC :

AB= \/(xB—xA)2+(yB—yA)2: V(6+3)2+(0-4)2=V81+16=V97

AC:\/(xC—xA)2+(yc—yA)2= V(@+3)2+(0-4)2=v49+16 =65
BC= \/(xB—xc)2+(yB—yc)2= V(6-42+0-02=vV4=2

On a enfin BC? + AC? = 4 + 65 = 69 < BC?=97 par conséquent, d’apres pythagore, ABC n’est pas rectangle.

3. Est-il possible que le parallélogramme ABCD soit un carré 2 un rectangle ? un losange ? Justifier votre réponse.
ABCD n’est ni un rectangle ni un carré puisque le triangle ABC n'est pas rectangle. De plus AB # BC donc ce n’est
pas un losange non plus.



