223 — 522 + 5z — 5

Exercice 1.1. On consideére la fonction f définie sur R par f(z) = )
x

3z
1. Montrer que f(x) =2z —5 + 71 Ve e R

23 4+ 20 — 522 —5+3z 223 —5x2+5x—5
= = f(x)

3z (2z — 5)(2? +1) + 3z
Vx € R,2x—5 = =
v Tt 2+ 1 21 21
2. Calculons lim f(z) On sait que :
r——00
Ve e R, 22 -5+ ——— 5 = f(x)
’ 2241
3 3 3
Or lim 2z —5=—o0 et 2331: wl = T
T——00 xr“ + .’L’(IK—F-) x4+ =
x x
1 1 3
lim —=0= lim 33+—:—oo:> lim — =0
T——00 I r——00 T——00
T+ =
x
Au final done, lim f(z) = —o0
T——00
3. Calculons lim f(x) On sait que :
T—+00
3z
R,2
Ve e R, 2z — 5+x2+1 f(zx)
Or lim 2z —5=4o00et 23331: 3$1 = 31
preo et x(w—i——) T+ —
x x
o1 1 3
lim —=0= lim 33+——+oo:> lim — =0
T—400 I Tr——+00 T—+00
T+ —
x
Au final done, lim f(z) = 400
Tr—+00
4. 5 3
x
f@) = (20— 5) = = =5
e+ 1 4=
x
Or,
.1 1
lim —=0= lim x+——:l:oo=> lim ——= =0
Tz—Fo0 T—+o00 +l

x—+oo I
donc la droite A d’équation y = 2x — 5 est asymptote a la courbe représentative ¢ de la fonction

fen oo
5. Tracer soigneusement, la courbe € et A



Définition 1 :

asymptote horizontale a la courbe € en 400 (respectivement en —oo)

Si liI}Ll f(z) = k (respectivement lim f(x) = k), on dit que la droite d’équation y = k est une
T—TO T——

'\@"Exemple :

1
lim <2 + —) = 2, donc la courbe représenta-
r——+00 x

1
tive de la fonction f définie par f(x) =2+ — ad-

x
met une asymptote horizontale d’équation y = 2
en +oo
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Exercice 1.1. On consideére la fonction f définie sur R par f(z) =

41
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1. Montrer que f(x )—3w+1+ 11 Ve e R
2 Br+1D)@*+1)+2 325+3z+2*+1+2 32°+2*+ 32 +3
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2. Calculons lim f(z) On sait que :
T——00
Vee R, 3z +1+4+ —/—— 2 = f(x)
x x x
41
Or lim 3z+4+1=—o0et
r——0Q0
2
lim 241 =400 = lim ——— =0
T——00 z——oo g% + 1
Au final done, lim f(z) = —o0
T——0Q
3. Calculons lim f(z) On sait que :
r—+00
2
Ve e R, 3z +1+ —/—— ] = f(z)
Or lim 3z+1=-+oc0 et
T——+00
2
lim z*+1=400= lim 1 =0
T—+00 z—+oo x* + 1
Au final done, lim f(z) =40
T——+00
4. 5
-3 1) = =0
f@) = Br 1) =
Or,
2
lim 241 =400 = lim ——— =0
r—+00 z—+oo x* + 1

donc la droite A d’équation y = 2x — 5 est asymptote a la courbe représentative ¢ de la fonction
fen oo

5. Tracer soigneusement, la courbe ¢ et A
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Définition 2 :
Si une fonction f admet une limite infinie a gauche ou a droite en un réel a, alors on dit que la
droite d’équation = = a est une asymptote verticale a la courbe €

\

'?"Exemple :

im = +o00 (et lim = —00),
z—2+ \x — 2 z—2= \T — 2
donc la courbe représentative de la fonction f

1

définie par f(z) =
T —
verticale d’équation = = 2 R » | oy

5 admet une asymptote >




